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PREFACE

Heureux celui qui peut d'une aile vigoureuse
S'élancer vers les champs lumineux et sereins ;

$IBSMFT #BVEFMBJS
Les Fleurs du mal, « Elévation »

*M Z BWBJU VO NBUIINBUJDJFO RVJ -BV GBOUI
DIFSDIF TDJFOUJmMRVF QPVS QSUOFS M IDPMPHJF S
EF .POUQFMMJFS TF MJWSB E MB NIEJUBUJPO GVL
FU QBS E BVUSFT DPNNF VO FYBMUI QVJT EJTQBS
IQJTPEFT MB CJPHSBQIJF E VO jF SBZBOU HIOJF x |
et des portraits pittoresques susceptibles de divertir 'amateur de savants illustres.

/IPUSF BQQSPDIF FTU EJ ISFOUF $ FTU VO QPS
rpathématicien gue nous avons voulu composer dans cette exposition en nous pla
IBOU BVTTJ MPJO RV JM TUBJU QPTTJCMF EV UVNVN\

*

Les traces d'une activité perpétuelle de recherche mathématique entre

FU TPOU QPVSUBOU E MB GPJT WJTJCMFT
NPOUSFOU MFT NJMMJFST EF QBHFT IDSJUFT QBS |
QFMMJFS FU TPO EIQBSU QPVS MF WIJMMBHF EF -B1
.BMHPJSF RV PO QFVU MJSF BVKPVSE IVJ TVS MF 7
M 60JWFSTJUI EF .POUQFMMJFS POU GPV-SOJ M FT"
HSBQIJF EF DFUUF FYQPTJUJPO

Ces textes procurent le matériau sans cesse renouvelé de « fé exions ma
thématiques » dobha Longue Marche a travers la théorie de Gal®arsuing
stack$1983) eEsquisse d’'un progra(@®®4) sont autant d’« échantillons » que
nous avons examinés. Qu&dcaltes et Semailles EBOT-MFRVFM (
UIFOEJFDL QSPQPTF E OPVWFBV EFT j SInFYJPOT x
QBTTI EF NBUITNBUJDJFO x JM BEWJOU BQSOT DFT
eux et a ceux annoncés qui ne virent jamais le jour.



Bouillot, « Alexandre Grothendieck au séminaire de géométrie algébri
Archives de I'HES, https://archives.ihes.fr/document/ZP3_3_3_



PREFACE

00 B QV GBJSF WBMPJS RVF MFT NBUIINBUJRVF
QBS (SPUIFOEJFDL EBOT VO j TUZMF SFOPVWFMI x F
d’'une comeéete observée dans tout son éclat entre 1955 et 1970 : la comeéte de la
HIPNIUSJF BMHICSJRVF EFT TDIINBT FU EFT UPQPT
TUZMF GPSNFM E VO NFNCSF EF #PVSCBLJ

$F KVHFNFOU FTU DPOUSFEJU QBS MFT UFYUF
FU MFVS QPTUISJUIT NBJT BVTTJ QBS (SPUIFOEJFDL
UJWF RV JM QSPQPTF BV TVKFU EF MB j HIPNIUSJF
MPHIJRVF x &0 F FU DFT TDJFODFT OPVWFMMFT TF
IRVIMJIJCSF OIDFTTBJSF TVS MFT EFVY QISJPEFT
NBUJRVF T JM DPODOEF RVF DFR¥sLinyBbt&a® I BOHI F
DFMVJ E VO j KPVSOBM EF CPSE x JM OF SFKFUUF C
vénérable canon de la méthode axiomatico-déductive.

*

/PVT TPNNFT DPOTDJFOUT EFT EJ DVMUIT EF
exposition mettant I'accent sur Grothendieck mathématicien. Il est vrai que celle-ci
T BESFTTF QMVUUU E EFT QFSTPOOFT BZBOU SFIV \
UBJSF /PVT OF QSIUFOEPOT QBT SITPVESF JDJ DF
NBUITNBUJRVFT .BMHSI MFT EIGBVUT EF DFUUF Q¢
OIBONPJOT E QFOTFS RV VOF BOBMZTF DPNQMFYF
WBOUBHF MF MFDUFVS RVF EFT GPSNVMFT TINQMF

/IPVT FTQISPOT RV FO EIQJU EF DFT EJ DVMUIT
BWFD OPVT RVEFEMRVFT GSBHNFOUT E JUJQOISBJSF E
QMJF OBHVOSF QBS (SPUIFOEJFDL -FT UFSSJUPJS
UITPSJFT NBUIINBUJRVET RV JM EIDPVWSJU FU MET
écrivit.

4ICBTUJFO .BSPOOF #FSU:
Toulouse, nhovembre 2024
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1940 1948-1949 Auditeur libre & I'Ecole
/PSNBMF 4VQiSJFVSF E 1BS.

1949-1953 Recherches
E /BODZ DPNNF IMOWF
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"SDIJWFT (SPUIFO
2 6OJWFSTJUI EF .

LA PERIODE « MONTPELLIERAINE »

-B QISJPEF EF M "VWSWMNBYMMY8 WBRVWFSPGPOEF DPO
EF (SPUIFOEJF DIS5ETIBV IFT Ep@riddeb d'activité mathématique.

OPUPJSFNFOU DPOOVF $ FTU DFMMF E VO EHF E PS
EF MB HIiPNIUSJF BMHICSJRVF bBewtops deimpengriesd @ aigogty F
EFT TDITNBT EFT UPQPT ydéveJopnés spviemant @imes 9 e tandis que
NIJMMJFST ECRetGBAIFT EFT letheme Qopere la jonction entre les deux
périodes. Ces themes présenté&siauisse
La période «montpelliéraine» étudiéd’'un programmer O mMSFOU FOTV.
ici I'est moins. Les travaux mathématigues B DPNNVOJDBUJPOT JOGPSN
complis entr&973 et 1991 occupent pour maticiens. Certaingsionsde Grothendieck
UBOU VOF QBSU IJNQPSUBGWVBFERJI BJOTJQBHFDOSIUJITIFT
d'archives numérisées par I'Université de Mamathématique. D’autres continuent encore au

QFMMIJFS $FMMFT DJ TPOUKBNBETIVICM PU O AWIGINDFSEF T,
% BVUSF QBSU (SPUIFOEJFDL JOTJTUF TPV

11
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(( 0 G ©Whx IQ 05,40\ 0 & o (PG EB(D
V b variety without singular points, of dimension 7, de- @ ” I ¢( (
Let e a

Let N, be the number of

fined over a finite ficld & with ¢ elements B% (4o, Then we Uf i_¢ Xx“©7 J,i—:@Ui( ‘\$_+éé_cb'$ @=. ..o 0
r;iznal points on V over the exten 6 w. ‘GM ¢ WG[@‘TQI . ﬁ(—fQé éG _ W CE
£ s = s 1) 1}UrY) I8 GO\TG oo/fp—,  fe—"" | Q™Y @EW )
where Z(D) is @ ratiorllal cunction in U, satisfying a functional equa- W<« Y TE&E(G s ':'E(@(]l} &t® ® TUR$7 EoRe
tion N, [/2W W@ (6 ¢“{€)ﬁ(|54 ¢ KWig{ ¢
S W @ @ Toict UGN &L €5 IC.T0b 8-V
L i i o et V1) Ur, eW-[—+E©C-Q}U E-°7 W-:
Furthermore, we have:

POYPSD) - - - Pra(U)
_P(DPU) 1 SRl
2U) = B i) PU) - - - PnlD)

<hs
with Po(U)=1— U, Ph(U)=1—-g"U, and, for 15hs

André WeikEuvres Scienti quep.l546

ity = [Lt - i) UNE GEOMETRIE NOUVELLE

here the oy are algebaic integess of bsolute Vel Les conjectures de Weil constituent
QPVS (SPUIFOEJFDL j MF Q
de cette vision d'urggbmeétrie arithmé

tique” » car Weil met I'accent surides
variants topologiqueslans ses énonceés.
André Weil (1906-1998) _. T OPUJPOT GPOEBNFOUBMF
LES CONJECTURES DE WEIL nouvelle sont cellessdeémeet deoposqui

HIOISBMJTFOU MFT OPUJPOT
André Weipublie ses célebres cenjecHiCSJRVF FU E FTQBDF
UVSFT TVS MFT WBSJIUIT BMHIES a&idns holvelRSVonBpbmitsel
EBOT VO DPSQT mOJ FO a GidtheRdrebkt®RdofeB &Y tHeBrfésT coho
MB HIPNIUSJF BMHICSJRVF NfFN DHPIRYF M B QU FW | B IHBIGPNDR
« plague tournante » d’uriexte trilingue» EF S8FIJM *M O Z SPiemdDSB RV
RVJ DPOUJFOU BVTTJ MB H lignd I &i9JF-ORIGEE B UM RVGB I v F
QMFEYF FU MB UIIPSJF EFT QiBrblnSépltee¥plls BildiklenB&74R N

pléter la colonne médiane de ce texte encore:tgporant de nouvelles idées.

DVOBJSF BWFD QPVS IPSJ[PO MB EINPOTUSBUJPO EF
I'hypothése de Riemann

L'énoncé des conjectures de Weil dans l'article
Number of solutions of equations
in nite elds(1949)

(( kK 6874862 O@GCTWat —[Riva |f THENAY E 7 £ XAEVAT\
€ &2 31 02 QS AMPBQ Q,{ &@:Q £3 6 ° & EPVD] Vi OHO WW G840 Q »
7 °We " WHTIST] 6 U{Bé-="2¢ « 7 ¢ « Q/¥2.5 QDO i Toe
Q0B O , Q@ DID'® { 6altw G @ U Q © POAL(BL S 7 D2
Z*W7“ @~ ""¢°{ea

Récoltes et SemaikeBromenade a travers une ceuvre », janvier 1986, p. P30
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Récoltes et Semaikkedne lettre », mai 1985, p.

Standard conjectures on
algebraic cycl€968)

& O %FMJHOF
TPO TINJOBJSF E M *)&
HIPNTUSJF BSJUINIUJRYV
ainsi mettre l'accent sur l'arithmé
UJRVF FU GBJSF QMBD
%F NBOJOSF QMVT BoNeCckuXissusTde la «$machine » de Grothen
UIFOEJFDL T BEPotis v SBIWPBLERISPWFOB @rogranthfe FY F
constitueraient le « dénominateur commun ele Langlands
EF DFT DPIPNPMPHJFT *M IOPODF FO MFT

« conjectures standardc QMV T HIOISB T
TVSUPVU E BOSOT MVI QU TRRILFYRRE OV,
DPOGPSNFT E TB WJTJPO

-B WJIJTJPO EF MB HIPNILU
GEOMETRIE OU THEORIE irradie les rpathématiques de la périodg mont
DES NOMBRES 2 QFMMJISBJOF &MMF SiBQQ

lagéométrie anabéliennet de laghéorie de
4AFMPO (SPUIFOEJF D LGalosBeichniisdue Sardthendieck déve

arithmétique doit réunir les domaines jusqlt@pe a partir de 1977. Ces thémes constituen
QSITFOU TIQBSIT EV OPNCSWOFOQRB § 5 JFFUCH W SIBMHHSIIRY F E
EFVS DPOUJOVF FO TF GPOWERYB BV DVOFEFPVMB KVMINRESJ
UITPSJF EF MB GPSNF a% Pa MB OIDFTTJUI E VOF

gebre topologique j iTPVUJFO MPHJTUJRVFw EBOT Rapportd;tctl\ilgt;-;4
re

MF EIWFMPQQFNFOU EF DFUUF HIRNJISIE QBT ..
velle ».

Cette V|S|On est b|en iepuis 1978 En terme imagéas, on peut dire que ces deux courants d‘
&\ par la notion de motif, et le

EJ ISFOUF EF DFMMF EF" Sﬁ”JM‘JR‘VJ 70O

TJTUF TVS MB GIDPOEJUI_ - Iil‘ch:(:‘)P BiM-LF;HJFZi_Cu dométrice—aritgmétique
NZTUISJFVTFT FOUSE E‘F-F E‘PENSBQJO“F\‘T "complexes

rivées commutatives" et "chhmps en tous genres - catégories homotopi-

séparés et hiérarchisés et nen ="

jues non comr utatives" sont 4 1l'algébre topologiqueg(encore in uters).
tend paS Soumettre Ia theorl__] y différence essentielle entre ces deux disciplines ne se situe cepeng-—
EFT OPNCSFT E MB HiP NS g sas dlavancenent zelatis, cizeonasince des
lus contingentes,apte 4 changer radicalement en 1 mce d
rrait=ce que par la vertu de l'écriture de "Pursuing Stacks"
ille se situe plutdt dans une différence de profondeur. Comme c'était

13
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PROFESSEUR A MONTPELLIER

IPNNI QSPGFTTFVS E M
.POUQFMMJFS E MB SFOUSH
QSPQPTF VO FOTFJHOFENF
lintuiton UPQPMPHJRVF ale¢&T V/S't!-L él* f
des prérequis a dessein modestes. Il est alné
conduit a renouveler ses propres thémes de
SFDIFSDIF FO GBJTBOU QPSUFS TB SLL@eFu)(e B @athl o rierfe do79)
PCKFUT TMINFOUBJSFT QMVUUU RustrEiorTnypi®e dEnE photddrahi€ 4 Ldail Miadire
généralité maximale DPNNF BVQBSBWBOU

LES ELEVES
UNIVERSITs DS SCIENCLS & TwCHENIQUES Session de JUIN 1976 % F T I M O W F T B D D P N Q B H (
EJFDL EBOT MFT IMBOT- RVJ

WBMMFT SIHVMJFST E MB S

e DansEsquisse d'un programnieM FO DP N

R VOF WJOHUBJOF E RVJ-JM T

NFUUSF BWFD FYJHFODF MFT
de mathématicien ».

60 HSPVQF DMBJSTFNI T

kssayer de donner un apercu de quelques résultats et de quelques si au theme mathématique du moment dans
problémes typiques de topologie, liés 2 la théorie des surfaces, Il n'est son bureau avant un déjeuner prls en commun.
pas indispensable de faire un rapport systématique, mais il est recommandé . q
: : _ 3 , Grothendieck est le plus souvent l'orateur et ne
de donner, dans la mesure du possible, des formulations suffisamment claires . L -
i STy e 08 Pebtabnd Bl 8 Y ke S se place qu'avec di cultés dans la position de
(en s'aidant au besoin de dessins). I’auditeur.
Grothendieck voit aussi dans ses
Le sujet dexamen du cours de maitrise T ~ C
« éorie des surfaces topologiques » (1976) IMOWFT EFT DPMMBCP S,_B UF VS
“SDIJWFT EF MB 'BDVMUT EFT 4DJFODFT 2 soJhélal dves Lasdegaileues F E

(( @ ( [J[\N(Dé 7" iTQ . ‘é * [0 ,,*'(Z\'NGJ ° '(—¥} U| 6@—@—@ /I"tb'\ee!te visioq péde}gggique

J6Y: 0 6E0@ . [ 4 CO BQ + G A€ P2 I000E F4 X b ocorrbicée de raven

6cU 7¢I 7 %o U(j‘quoz ™ @.CE@[}@" €] q‘ﬁ..} U/ %(0 9}”.2 t [.« fMéme des protagonistes...

(+E DU Q [OODhY;. 0% X (EE K ] BIB*» Q2™ €.t aciic

[77=0C" 186G oy V¥ PO GWRIG I el @b o—" 2K '8 Wb HAESKYIMISWFT (SPUIFOEIFDL
Uisy 8 G U366 +0- G2 21/ K & [ B\ DB EP Bk « [0 EF PO
OW " OB Q@A U GIEW7E 7V A(B6F 2T R Lhese 7 J°
(UetE°We!Y[WE-'2ij0Qee:(0—2z2°UE—EELEQGU—-C°E +{ideeErn2{
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Esquisse d’'un programjaievier 1984, p. 2

JM BQQSFOE BWFD DFMVJ DJ EFT UITPSONFT DMFGT EF
UPQPMPHJF EFT TVSGBDPFT UPVU FO MVJ GBJTBOU EIW
MPQQFS RVFMRVFT j HSPUIFOEJEDLFSJFT UZQJRVFT Xx
*M DPOmF [HBMF Ndna@etheRts T USBWBYVNRESF SIHVMIFS FTU
1T BVY DoSUFIen miamg i BYETTETPITOT ST MISHY
goire et Christine Voisindans un DE

en 1976 puis une thése de troisj
DZDMF TPVUFOVF FO

POLYEDRES REGULIERS

60 EFT UIONFT QSJWJIMIHJIT EF M FOTFJ
HOFNFOU E JOJUJBUJPO E MB SFD+PSDIE‘QSPQPTI QBS
Grothendieck a I'ensemble de ses étudiants est =~ e it ol slniens
celui depolyédres régulierdl s’intéresse en
particulier & I'icosaédre.

&0 QBSBMMOMF (SPUIFO Ed& Dl -BPOTBBS Feto:BiFr Frune oS B
WBVY EF SFDIFSDIF E VOF st i-P:S3F = M@ -SB MfEe: Exfo T srénmnee
QPMZOESFT SIHVMJFEST FO“UBOUY“RYVE“SIBMITBUIPOT
HIPNIUSJRVFT EF DBSUFT 'DPNCIOBUPISFTTVS VY

polygbne régulier) sur les corps de caractéristique positive, et notamment sur
anneau guelconque.

les corps finis. Le besoin d*une géométrie sur des anneaux de base généraux

(tel 1*anneau "sur lequel séerit" le n-polygdne régulier "le plus général")

)

UN CONSTAT D’ECHEC 6 foreigntis entootnt iolroila Bt st ani e fBE R err e s

points de fondements de géométrie algébrique

Si le temps le permet et si

Lors de la rédﬂCtiOlESﬂUiSSG BN %itios ovoitioe iona s nous et tenient Hoiattenterene, dians s VETEeY
programme FO KBOWJFS £ SPutd $ibeo@-Eegdif Profrar our un snneau e vase convenavie,
dresse un Constat d’échec « Clalr et net » dfaﬁsu‘ 1%'anneau Z des entiers, ayant des corps résiduels de toutes carac-
TPO FOTFJHOFNFOU EF SFUOTESDIF“E™ POUQEMMIES™ "
‘M BUUSJCVF DFU IDIFD E VOF JODBQBD UL, BLEL MYl
EIDPVUF FU EF USBOTNJTTJPO FU E M BuedGdygsndy Bdder P77
NBUIINBUJRVF EF TFT IMOWFT RV JM Anhetgpinerdde®, Pugerdi§ {2 Montpelli
deste.

Cetisolementlatent va s'accentuer MB EJ VRéddhes & Bemailleds V SB O U
avec le détachement au CNRS en 1984 eRWFMMF (SPUIFOEJFDL WB Q
depart de I'Universite de Montpellier. C'estml@athématiques.

EICVU E VOF QISJPEF EF USBWBVY FO TPMJUBJSF FO
trecoupés par la correspondance résultant de

15
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DES REFLEXIONS PRIVEES ESQUISSE D'UN PROGRAMME

.BMHS| MB DPODVSSFODF HEsqibsh @' &Fpagrampe Gro
BVUSFT BDUJWJUIT EPOUthdh8ieck IEEr LEB jhd\ReD 1984 @ B'&th3itn
E PDUPCSF (SPUIF O E Jdrudé candidafiieVaB CNRS-eskvBuée a décrire
mais entierement la recherche et se consamtdc T EJ ISFOUT UIONFT NBUI
de maniére sporadique et compulsive a ddmrdés durant les années précédentes.

ré exions mathématiques privée€elles-ci (SPUIFOEJFDL TPVIBJUF
constituent un « travail de prospection » de®lopper ecommuniquerles visions qu'il
richesses du monde mathématique. B DPVDIIFT TVS EFT NIJMMJF

DSJUFT FTUJNBOU DbUSF MF
GSFS DF RV JM R

(( GUi70r 1 HANBQ 7[H¢ee (G —KTBWYVG Q.g._a_,. «gribouillis» ou bien
.9 .0%7 GE&Q J = {96]:-_7 830 Q06 —;Gd (EF—7+¢E @eé@c\ljatchwork&
BEW 4™ QT WD pPRd U W6 y r poQ U-EH ®e) GE~
w UQk6T€ ©B[[$ €7 & W30 v O &~ b7 6K 6 [ -
"o G T\GOIC ¢ e B[y ORE}7TETL BTN T EET! —b
6/—‘:°/Y‘J&ﬂf‘\rlir/@éd OB T @ 000 [ £ 0 . U ER
Q[+3"/ G2 +BTEN#D] —GNCO MBI THECW |~ &

Q6¢+,1«6Qe"2e30°+. -2 SRR
Récoltes et Semaiffess 1984, p. 133 @ =2
“

CONTINUITE ET RENOUVELLEMENT

Les nouveaukemes de ré exion
EF (SPUIFOEJFDL USPVWFOU
MB UPQPMPHJF EFT TVSGBDFT ~
QBT NPJOT QSPGPOEINFOU MJIT BVY UIONFT EV
TPO QBTTI NBUIINBUJRVF DPNNF JM MF
constate apres coup.

-B HIPNIUSJF BOBCIMJFOOF FU
la théorie de Galois-Teichmiuller in
UOHSFOU BV DUUT EV j ZPHB EFT NPUJGT x
la géométrie arithmétique | TDIJFODF
OPVWFMMF x UBOEJT RVF M BMHOCSF IPNPUPQJRVF
FU MB UPQPMPHJF NPEISIF DP&Qamvgg&g@pgseMtiOMMnQ“QSF
IPNPMPHJRVF FU MB UIIPSJF E Ratioupdep@per FonnB Rfown] decgn@e 1983
d’unealgébre topologiqueRVJ TEFSU EF MBOHBE W T (SPUIFOEIEDL = 60IWEST
et d'outil a cette science.

16
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o[/ eeBiUt2E/ot}0/—"2CeCot7 WeZ[eo
‘ Re(} /= «WiT7 i e (221787 2[25

Esquisse d’'un programjaevier 1984,

REFLEXIONS MATHEMATIQUES (( (- V\A(E1@?|l:@' 05.57%_.¥2L&§5/_.¥C
Lentreprise d@% exions mathéma P& ‘SFET i—pe- E ¥ EQH~/J ~NF -

tiguesa précisément pour but de publier cefd — Us$z+ d ‘S“V@"{W\‘fbw< Bletee

« idées-force> du présent et du passé dansS 0 *© s &3¢l g\ + 1B SiFee | *E Yo«

VOF TISJF EF QMVTJFVST WPM,M&QQKBBWF?@W%@HP

DVUFVS FU EF SFMBJT -E MJJNBHFeBFEYR-RNE " GVYY 10B"

H V Oeauf~Pierre Serre Pursuing Staciay mai 1983, p. 194
*M T BHJU EF USBOTNFUUSF DFT JEIFT E

des mathématiciens « dans le coup » qggi m,M 4..,& - .

pourront les exploiter et accomplir I%"j N Friien (e %“““"‘)

HSBOEFT UieménqEemre

C,-\...M.:j,_‘_ .u..,«,._, by i

UIFOEJFDL OF WFVU E rhﬁﬁku“w
o ¢/ : i 7 "‘ NS “’
HISFS PV FTRVJTTFS -—(-Aﬂ#: B Qv omearnd i (‘%’t (
"V QSJOUFNQT d’s“ﬁ*m&syw«/ B
volume déursuing Stackg % F -PEF Dbl 6o B “k A (5)5ha9)

MJ[JOH 4UPSZ x EPOOF M J@\/’@T%WTO‘J‘U‘&BMF BV

projet.
LJ’MN L{\w--a{VJL };-. d—-@»,.@,, oy .

Table des matiéres de A
Digressions combinatoires .~ "'L .,.._.\.,\._ 72 v g et St 2 S g

> Cévels /
annoncées pour le tome 4 : w‘ﬁ:’) b3 e A5 1 Akt
desRé exions mathématiques

" : <,
SDIJWFT (SPUIFOEJFDL 2 60JWFSTJUI EF .POUQ”'FMMJF:E”CS)N& (S‘)

UN PROJET INABOUTI

&0 KVJO (SPU
SIEJHF RVBUSF QBSBHS
duction &ursuing Staeks ton plus
QFSTPOOFM *M T BHJU
écrites dRécoltes et Semailtemnt
la rédaction va absorber Grethen
EJFDL EV NPJT EF GIWS
printemps 1986.
Le plan deRé exions mathématiques
Rapport d'activité {Joctobre - 15 décembre 1984) OF DFTTFSB Q BT E IWPMVFES
SFI)DpIJWFT (SPUIFOEJFDL 2 60JWFSTJUT EF .PO ganQlFs FYQPOFOUJFMMF x E
VO QBTTI EF NBUIINBUJDJF(
textes despéculation mathématiquanitia
lement projetés et constamment repoussés ne
verront jamais le jour.
17
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LE STYLE BOURBAKI

(SPUIFOEJFDL BDDPNQMJU TB GPSNBU
NBUIINBUJRVF THRWT CaMtartHJEF E
Jean Dieudonnét Laurent Schwartz UPV T
NFNCSFT EBourb8kr $eQ textes ma
UITNBUJRVFT QVCMIJIT EF MB QISJPEF
comme le€léments de Géométrie Algébrique
SIEJHIT BWFD MB DPMMBCPSBUJPO EF %.
QPSUFOU BJOTJ MB NBSRVF EV TUZMF E |

Jean Dieudonné (1906-1992) Bourbaki

Eléments de Géométrie Algébrique
«Nouveau EGA V» (non publié),
tapuscrit annoté par Grothen
dieck pour Dieudonné
"SDIJWFT (SPUIFOEJFDL
2 60JWFSTJUI EF .POUQFMMJFS

-FT NBUIINBUJDJFOT EV H-S$PVESBHFOBSS DPMMFDUJG E
baki revendiquent pour modélendhode ie,\tf,e gég%diviigcaé“j C;";”JS '; {‘/020'2 g‘; S??:Cgog
OSITROUBUIRG TZTUINBUIR YL NEHIRIEQT RN ST YMUBUT €

. PU BPTFY ETUBIMMI $FMM
DPODFQUT NBUIINBUJRWFT Q%%&]Q&Eré:da onﬁevené'ﬂjil@iéuaunepublica
SBM BV QBSUJDVMIFS FU ORI FIOVPIMEOUFRVFEBB 8B BINO |
MFT NPUJWBUJPOT E M PSJHIJOF EF M F VASndnd BbktiRt JeXh-pierrdsedd, B
SBDUOSF JNQFSTPOOFM E VO UFM TU ZMiEorgyigReganfEd U v
par la successionmemctionset des lectures
critiquesollectives

(SPUIFOEJFDL RVJUUFSB E MB mO EFT BO
OIFT MF HSPVQREcHIRYE&CBLJ %BOT
Semailles JM QSIUFOESB BWPJS QBSUJDJQI EF NB
OJOSF VO QFV EJTUBOUF FU DSJUJRVFSB MF j SJHJEF
iDBOPOwW E VOF iSIJHVFVSw EF QVSF GBIBEF x
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eUQet"s 'Q0,2>e« -1‘“-%@(6.“'2—-6-66U-“-—H?..
MI[Ee—2 W7 —e«Coi7E—s '0/es,!°Qbeet], ' °GZ

Récoltes et Semailtears 1984, p. 1, note 1

«UN STYLE RENOUVELE »

Lorsqu’il se lance dans la
publication deRé exions mathéma
tiques F O (SPUIFOEJFDL DIPJTJU
E FNQM RZ3tyl8 ranQuvelé »
dexpression *M KVHF FO F FU RVF TFT
idées n'ont été transmises ni par ses
IDSJUT FO SBJTPO EV TUZMF GPSNFM RV JM
FNQMPZBJxp@ds Q@8 TFT
de séminaire ou se®mMMunica

tions priveex EPOU MB-N I_M(nga§s!:yle c;E Erothendieck se manifeste notamment & travers des descripti

rait perdue. de son quotiden mathématigRersuing stacks, p. 191
"SDIJWFT (SPUIFOEJFDL 2 60JWFSTJUI EF .POUQFMMJFS

(( 5{8%}U G-GH-46 Q7 PIFQ@ Qo & 791, W. 0NN «F “EBI[ Q6@ «'sa (" -
G7®%0 7Tpe € r Y25 . ST 2 1 0B » « OW7HB [ TN\
(8=, PZGes[«°~ Fr[tel? @E3=QUJ Tkée, T YOC£T 42— Con [ J +5 JE TUrh+\o
QO WHOH— QTERQ ! ITUAETQe J-EPIOMET "1 2. «@&br, o
[/e—", EXBRIY 7 « B Q —+ZERIE YTHOW & — DU ' ¢ B G dr[—
['2@ezY (0-—nN\egT7e2 eGZee[«eE/™!° @e en@QepeGUee® ¢("["

Récoltes et Semaikddne Lettre », mai 1985, p. L17
/ITBONPJOT (SPUIFOEJFDL OF SFKFUUF

QBT MF TUZMF E IDSJUVSF UITNBUJRVF DMBTTJRVF
BYJPNBUJDP EIEVDUJG RV O] PIGKL) W® Y6 B Q'S BEER V¥ G
FU E FOTFJHOFS *M TPVIBJUF mm@)@wﬁm@h@mgsﬁ
son lecteur le processus de la decouverte ainsi o +7 Ibze 7&Z2hpde, « 5 4.
RVF MF SUMF DSVDJBM FU QP‘é WEZM?QEO\‘O\@L
travail de kédaction en forme oblitere. 7§ SX W« W2 T TW o | W\F? ¢

Cette écriture d'apparence spon a
. . ! ¥©(*+3E@A‘-‘-@W‘
UBOIF SITFOUIF DPddNF DF @I %@

Q ’\i @ o OJ E .[i@(g W ¢

net de bord» visant a transmettre la-pas
TIJPO NBUIINBUJRVF TBQQ\}(ﬁiJ—o||1§o@\|‘Fr}Jo$—"UJ e
TVS VO NBUISJBV %FT OPUFT QSlQBSBLUrE?)Q'ng m;ljf;‘ﬁ@glﬁnﬂl
« scratchworkse T JOUFSDBMFOU FOUSF MFT QIBTF

d’écriture proprement dite et ne sont pas exhi

bées.
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UN THEME ENRACINE DANS LE PASSE

00 USPVWF MPUursuh§ JHJIOFT EF
StacksEBOT MFT USBWBVY DPIPNPMPHJRVFT EF
(SPUIFOEJFDL %VSBOU MFT BOOIFT TPJYBOUF
DFMVJ DJ IQSPVWF MF CFTPJO E VOF TZOUIOTF
FOUSF MFT BQQSPDIFT IPNPMPHJRVFT FU IPNP
topigues qui serait accomplie par une science
O PV W Falgébfe topblpgiquex BY TFS
vice de lgéométrie arithmétique

Lettre a Breen, 5 février 1975
"SDIJWFT (SPUIFOEJFDL 2 60J'

((---5(-—}0 E—i}[/ " *™Z°WOe—T/—¥yQobef°eli

860Q<“ "r¢ ‘U
i0ee}U(Syeede¥ . n—7-EI120\0i0ee,ezeW7“ ©- "e¢SH/6JUe"e{o
iOee et B7JECemMiU‘°e("—e©!....00€0"28e("—22«/0O6Qe—"1pU/-
TeECoem/7 ' e°We@E WeE—n\e7 \e€Fe27el¢e“ 5 yJOetE ¢+.UE

"q €«UaG—aee* Récbites et Semailedécembre 1984, p. 637

® DFUUF IQPRVF (SPUIFOEJFDL FTU
DPOGSPOUI E EF TISJFVY QSPCMONFT UFDIOJRVFT
FOHFOESIT Q BcatégdBie @iangu PO EF
lée 1PVS MFT EIQBTTFS JMjEOMIUBGTF SMFOQOEFOWBBMEF D F
desn-catégoriest desi-champs theme des-groupoidest desi-catégories
Ne parvenant pas a « placer » son prarothendieck comprend un an plus tard que
HSBNNF BVQSOT E BVUSFT MIB UDTINBILPID JFOANVYEPQBS #SF
UIFOEJFDL mOJSB QBS T Bgtdlipdwtie SridteNeRi hbfperirettdnOpa® GeP
posant une esquisse de fondemenisie la  modéliser legpes d’homotopieEFT FTQBD
théorie de 'homotopielansPursuing Stacks JM ETDJEF BMPST EF TF-MBOD
en 1983. suite des champs ».
Grothendieck écrit ainsi quelques
jours plus tard une lettreDaniel Quillen
DIALOGUEBNTERMITTENTS RVJ GPSNFSB MFT QSFNJC
Pursuing Stacksébauche dans
. (SPUIFOEJFDL FYQPTFDMBéJH\'M:Fle@éJF NyPvs MB QSFI
motivations et les enjetgéométrlquesde‘ MB Eim OJgidupdide E
TPO QSPHSBNNF E BMHOCgihle UPQPMPHIRVF EBOT
une lettre Aarry Breemle 1975.

® QBSUJS EF GIWSJFS JM DPSSFTQPOE
Daniel Quillen (1940-2011),
auteur dHomotopical Algeb{&967),
texte fondateur du domaine



ECRITURES

A We7'e-JB8r7TE—=-2Qe+UCi1}6.+" TCeO&Ws*
[/A.‘q.é U_(j 7.CE¢.'U Q.Lméke(JrOGEdiikiBig:en]du5février1975

%BOT VOF QBHF EBUIF EV
(SPUIFOEJFDL DPNNF
conversation  téléphonique avec Luc

. * VTJ $F EFSOJFS JOWB
Pursuing StacksTU M FYFRNQM Birk I)%ané‘ %VL%QGrothendieck tentait de .

QBOU EV OPVWFBV TUZMF E FIQSETIFRP @uUSEWIR® BV .

UN VOYAGE INTERMINABLE

par Grothendieck ddécoltes et Semailies Grothendieck ne revient sur ce « coup de
«“journal de bord"d’'unvoyage de déceu UITEUSF x RVF MF  TFQUFNCH
wenis ¢ BUDERQET FOUSE b= ?ﬁl@[ijm%c?;s?%FoinmMaFGOJWFSTJu'l' EF
OPWFNCSF TF USBOTGPS '

QBSGPJT FO KPVSOBM JOUJNF
(SPUIFOEJFDL T Z NFU

FO TDOOF EBOT-MF SUMF E VO FYQMP

SBUFVS FU T F PSDF EF DPNNVOJ

quer au lecteur ses émotions en

ne cachant rien des ratés et des

imprévus qui émaillent dé

couverte mathématique

Dans la premiére partie
dePursuing Stacks )JJTUPJSF EF
.PEOMFT x EF OPNCSFVTFT EJHSFTTJPOT JOUFS
rompent le récit d'une recherche consacrée
BVY NPEOMFT EFT UZQFT E IPNPUPQJF $FUUF
premiére partie inachevée sera la seule ré
EJHIF FU MFT WPMVNFT TVJWBOUT RVJ EFWBJFOU
porter sur les champs ne verront pas le jour.
-B WJTJPO HIPNIUSJRVF JOJUJBMF EIWPJMIF E
Breen ne sera donc pas concrétisée-par Gro
thendieck.

La premiere page Blarsuing Stacks
la lettre & Quillen du 19 février 1983
"SDIJWFT (SPUIFOEJFDL 2 60JWFSTJUI EF .POUQFMMJFS

La dé nition d’ - groupoide faible
dans la lettre a Quillenyguing Stacks. 9
"SDIJWFT (SPUIFOEJFDL 2 60JWBST.
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LA LONGUE MARCHE A TRAVERS
LA THEORIE DE GALOIS

Grothendieck jette les bases de la
géométrie anabélienret de l#héorie de
Galois-Teichmilledand_a Longue Marche
a travers la théorie de Gal@smanuscrit
EF QBHFT FTU SIEJHI FOUSF KBOWJFS FU KVJO
EVSBOU VOF j M@ VF QISJPEF EF
sie mathématique.
$F UFYUF RVJ O IUBJU QBT EFTUJOI E
PDUSF QVCMJI SiIWOMF EIKE D EniepdieekeneneeTa \gagigcyg princiy

OPVWFBV TUZMF E FYQSFTTJPOS\%\X@SEEFE@EUQJLF@'Q%%ETF%BE

apparition publique a\Rmrsuing Stadeux i $ FTU VO QFV GBVY WPJS f
ans plus tard. Grothendieck incorpore des TVIWFOU JM SFWJFOU TVS I
commentaires spéculatitst des corrections SB OFS FU QPVS FO DPSSJHF
QPVS MVJ NBDNF pBigenfakchO E VOF

axiomatico-déductivelassique. La Longue Marche a travers la théorie de S#lpigerso

"SDIJWFT (SPUIFOEJFDL 2 60JWFSTJUI EF .|

UN NOUVEAU REVE MATHEMATIQUE

Grothendieck souhaite donner corpsE VOF W JT JUJeak Mdlgoiy& 4 BW F D
aun «révex SFKPJH O Bnwtifs uF MV J E KsSfothendieck décide de se lancer dans
EICVUF FO EBOT MF TJMrstEdticn dafEdngue-Marfbisa0s plus
EJFDLFSJFT x TVS MB UPQPBIPEHIBG EFBOUVESBVWT GOST
MJFO BWFD MB UIOTF EF :WNTTHBIE B RMWMASHF Q®PW K ¥ IX
JM QSITF O U Fdassifis d'&nl F HpraspeStidvi B c¢ “monde nouveau'leit-Ce
fants» aPierre DelignetBarry Mazulors motv BDDPNQBHOFSB UPVUF M
pelliéraine.

(( k] EEE7.0We "¢70 0o \BrreE*/ ¢ oG UREHr® —ad/ —
O W kdj TRoe} U €i-6SE'2 GOr2+( Z Fe kIR S - [B5 LU —Z [
0 7.6 Wm @ THOWME OSWB@ k | BWBD 1) W T~ OmydTo <7, 3@k«
[/ "271 &R T B BT & . 0 ' [ Thw/+I § QP& 8 «F 3> Q
UeB( "‘CemoOWe” Co-7 I ¢ \F@AC!°T /00  e—.0002

Esquisse d’'un programjaevier 1984, p. 14
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y/oU..’22 Q-"2¢/—+s[OWEeCojOs(,»—¥67J
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Récoltes et Semailiégrier 1984, p. 16

LE YOGA DE GALOIS-TEICHMULLER

"V TFJO EV Q SREGS BeMeN YpmarBers, 15 avril 1984 :
métrie anabélienne (SPUIFOEJFDL "D (P7Y'TOFITPE 7 00IWRSTIULER -POURH
sit rapidement de se concentrer sur
laction dugroupe de Galois absdur la
« tour » degyroupoides de Teichmdiller
j M PCKFU MF QMVT GBTDJOBOU RV <JM> BJU SFODPO
en mathématique ».

"V QSJOUFNQT - EFT FYQP
sés de séminaire donnés par son éléve
Yves LadegailleriVJ GPOU EIDPVWSJS EFT
liens entre ses recherches et les travaux de
William urston engéométrie hyper
boliquesur les espaces de Teichmdller.

S’ELANCER DANS L'INCONNU ?

-B GBTDJOBUJPO QPVSWBRF BIONEFIMEFIFRJOF TFSE
secondeartie « névralgique xle lagéomé EPVUF Z WPJS MB NBSRVF
trie arithmétiquene se démentira jamais. Ellgieure de la part de Grothendieck a un nouvea
TF NBOJGFTUF E USBMESST WPZBBRBORBRBTINBFUIJRVF BV NV
par exemple av&erd Falting®t Lipman
Bers FU M PSHBOJTBUJPO EF TINJOBJSFT DPOTBDSIT
a la «tour de Teichmuiller » entre 1981 et 1984.

IMVTIJFVST DFO
UBJOFT EF QBHFT EF OPUFT
FU EF TDSBUDIXPSLT
DPODFSOFOU-MF ZPHB EF (B
MPJT 5FJDINaMMFS 1PVSUBOU
la partie dedré exions
mathématiquesgui devait
PUSF DPOTBDBSIF E MB HIPNI

Pursuing Stacks 194
"SDIJWFT (SPUIFOEJFDL
2 GOJWFSTJUI EF .POUQFMMJFS
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FAUX PROBLEMES ET Une courbe plane continue remplissant un carré e:

- > décrite pabavid Hilbertdans un article ddathematische
BRHENCMENESISAINVACES AnnalenE F *M T BHJU E VO EFT FYF

DansEsauisse d'un orogramme DFT QITOPNOOFT TBVWBHFET DPOUSI
=2 LEEE ehLin [k ® QBHOFOU MB OBJTTBODF EF MB UIiF
Grothendieck dresse le constat thune

pologie généralaléveloppée pour les

CFTPJOT EF M BOBMZTF FU JOBEBQUIF E MB HIP
NIUSJF BMHICSJRVF -$F EIGBVU EBOT MFT GPO

EFNFOUT EF MB UPQPMPHJF TF NBOJGFTUF QBS
EF GBVY QSPQhéttoménes FU EFT

sauvages

La courbe de Hilbert dé nie
L0 e 208 RT 1 1 U WP (5 67 (-
I6e[GCYP@Q U Jo ... OB+ B%20e7 HRG /| —ZLr-7¢ S ®]"
TOEJekIhef!’ 20} [ & N7 pxa " AEHGIe7 4 [Fol N 7220V o
(U Y2003V ¢/ "¢ 6 \W[®F¢ €8 ~@ @I « DEQ—HEO -
TO"R U \oj+/283 " 1 °BorZi Gl & 7 . G G Voo B {el@— € UW O
WOTY¥ T26W£5Ge7 « BI4[$S IREU @ U0 +EEL 6225 Q
GUe, °'Wo—ex"/Z2'2eU"X“¥d/7ey/0—-+°,2rUS"°a

Esquisse d’'un programjaevier 1984, p. 29

UNE TOPOLOGIE MODEREE :
La démarche de Grothendieck pour

Les « réexions heuristiques » GPOEFS E OPVWdpBlogie 8¢S BJIT
DPODFSOBOU VOF UPQPM métricee E XQUBFSBIGPBIGBRISF IDIP B\

« propre a exprimer avec aisamie- I de son ainé et a@iaude Chevallegur le
tion topologique des formesoccupent TUZMF BYJPNBUJRVF

VOF EPV[BJO FEsgssQ®BIAFT E

programme

On trouve quelques traces des
essais akiomatisation F FDUVIT QBS
Grothendieck dans deux manuscrits de
Montpellier occupant moins d’'une cen
UBJOF EF QBHFT NBJT QBT EF SIinFYJPO EI
WFMPQQIF E M JN@®4UE EF DFMMF EF MB
Marche Cette théorie est censée-pour
tant produire une seconde « métamor
phose de la notioespace apres celle

accomplie par les topos.

Une premiere version de la dé nition de « structure modérée » [1973-197¢
"SDIJWFT (SPUIFOEJFDL 2 601J)
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10U e—2"o(Ue—"-~(7NECej W ez 5/5IJU+".

Esquisse d'un programjaevier 1984, Sommaire

(( KJ(G4«Q—iaifWE&EP WL «BEDOQ=s! /06—
7G0JU6-HLAEIp—~. U EOBA,LOR)/T SQYOIET >
(0'Yel 0 [} W [ ]0B Q IREO( fwt 6. U —J@ee &R 3" Covsaoen
UT€¢i06.,0(s0 &7 I 8a WW Q270 TVERS+Z " QU
JO'£1.0UJ(} ' 0QQETA ) QY oets” Jo ) <D
i}0. .. TWE L — 7 (JFUe § @) Qids %57 J E ¢ —
7ot 8¢ G 11 @A P[ T+ CTUQHZ ¥ I
Ue 2651 g X8 3 WN—P-E§ O R&\FPOW e - [,/ —
OXTO© ¢CQe“U €"¢"2}5 (e °eGCejb/—ex’2WOe—Er/!»tTUxE-/a

Claude Chevall&fgriations du style mathémati¢L@35), p. 382

VERS UNE GEOMETRIE DES FORMES

Vers une Géométrie des foestes

écrite durant quelques semaines entre le 5 juin Axiomes des magasins,
et le 15 juillet 1986. Dans ce texte méconnu de Vers une Géométrie des foft9&s), VIl.

= Analysis snuzléquameme mouture), p. 1
QSOT EF QBHFT (SPUIFOEJFDL QSF/ e R

VMUJNF WJTJPO EF MB UPQPMPHJF FU EF MB
forme sans vraiment dévoiler ses moti
vations.

-BQQSPDIF FNQMPZIF FTU
axiomatique. Le point de voer
binatoire adopté est élémentaire et
DPOWJFOU E M IUVEF EF mHVSFT DMBTTJRVFT
comme lepolyédres PCKFUT E IUVEF
QSJWJIMIHJIT EF MB QISJPEF NPOUQFMMJI
raine. Une litanie d’'axiomes sans cesse
remaniée dans les quatre moutures
successives d'udmalysis situs
EIimOJU EFT OPUJPOT JOIEJUFT BVY OPNT
JOTPMJUFT j BUFMJFST x j DPOUSIFT x
j EJTKPODUFVST x j NBHBTJOT x
 TQBUJPT xy

25
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CARTES
Grothendieck étudie avec ses éléve(( Clo# = ,@3) fhe, k= ¥ 5. JLEW
lessurfacesselon un point de vue purement 10 e l:‘J"“-\”N ?‘&'IC%AG'(B © [W\ .

topologique et aborde avec eux des-ques . SOV

UJPOT EF QMPOHFNFOUT EF HsHEEEZ&F's Flaifyietica

de combien de maniéres peut-on dessiner un W,AQ:—L—‘] 0 A ,2"]'9 '@z(%ﬁﬁi* W

HSBQIF EPOOI TVS VOF TVSGBDFYMOYH 7 e €<« I[ \ei0—"Y
Il s'intéresse notamment a la Esquisse d'un programjaevier 1984, p. 12

notion de «arte» c'est-a-dire

BVY HSBQIFT USBDIT TVS VOF TVS

GBDF RVJ EIDPVQFOU DFMMF DJ FO

secteurs simples. La représen

UBUJPO WJTVFMMF EF DFT HSBQIFT

QFVU GBJSF QFOTFS E EFT

« dessins d'enfants. Gre

thendieck conservera cette

FYQSFTTJPO JNBHIF EBOT TB

UFSNJOPMPHJF EF MB UIIPSJF

Grothendieck explore des

dessins d'enfants «en bas

degrés » et leurs symétries
(1976-1978)

"SDIJWFT (SPUIFOEJFDL
a2 60JWFSTJUI EF .POUQFMMJFS

Deux exemples de
«dessins d'enfants »
dessinés sur une sphére



EXPLORATION MATHEMATIQUE

‘]-T?‘i-W’z—-i6Q—CE«°'I'}6/%0,,«W"§_:§7/‘
7'« 02[e(>"28GeCe-UJ%o, ! +0. " +eCx“O &0

Esquisse d'un programjaevier 1984, p. 12

DESSINS D’ENFANTS

Grothendieck et ses éléves remarquent

BMPST RVF MB EPOOIF E VO EF T TehQmbBle &L GBUHoks H@@%La
TVS VOF TVSGBDF QFSNFU BFPSFEMHOGIIRVEEE WKV Wi
équation de celle-ci vue a présent comme unese représente classiquementdans le plan réel carté:
surface de Riemann DPNNF VOF DPVSCF QMBOF GP.
pointsx,y) E DPPSEPOOITFT SIFMMFT
f(xy) =0. Il sutde penser aux vénérables coniques
qui correspondent aux équations quadratiques.

Une telle courbe ne représente néanmoins qu’un
petite partie des solutions de I'équation. Cette del
OJOSF QPTTOEF FO F FU VOF
DPNQMFYFT BJOTJ RVF EFT

-FOTENCMF EF UPVUFT DFT

Deux dessins d'enfants tracés sur ITJUFOEVFT HIPNIUSJRVFT-CJE
une méme surface topologique léesurfaces de Riemann

(un tore) correspondant a deux équations .

diérentes y?=x®—xety?=x3—1 -FT TPMVUJPOT SIFMMFT Z TI

GPSNF E VOF DPVSCF VOJEJNF

4PVT MFVS BQQBSFODF OBOWF MFT EFTTJOT E FOGBO
apparaissent ainsi comme des objets mathé

NBUJRVFT E VOF HSBOEF QSPGPOEFVS RVJ Si

veélent une connexion nouvelle et inattendue

FOUSF MF NPOEF BMHICSJRVF EFT IRVBUJPOT FU
DFMVJ UPQPMPHJRVF EFT TVSGBDFT &O F FU EF UsSO:
OPNCSFVTFT IRVBUJPOT FYQSIJNFOU VOF NBNF
TVSGBDF 1PVWPJS QSPHSFTTFS j FO TFOT JOWFSTF x
DPOTUJUVF VO GBJU UPVU E GBJU SFNBSRVBCMF $FUL
EIDPVWFSUF GSBQQFSB QSPEPUETNEH T Shib e comrees

dieck. en coordonnées cartésiennesen rouge ses solutions réelles

lci, la réalité mathématique
€St un peu plus compy

est exe.
Plus precisément, yn dessir’1J -den
fant correspond a une équatiira
une fraction rationnelle particuliére

appelédonction de Belyi
27
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LE THEOREME DE BELYI VERS LA THEORIE DE
GROTHENDIECK-TEICHMULLER

$ FTU BV DPVST EF EJTDVTTJPOT JOGPS
melles avec ses éléves que Grothendieck dé  Legroupe de Galois absoluRVJ P Q O S
couvre une propriété arithmétique remarquab®@BS EImOJUJPO TVS MFT OPN
EFT TIRVBUJPOT BMHICSJRVEP GBI ERSHA FOPBMY BPNNFOVO
E FOGBOUT MFVShonitds DIGFRINBUBPOTEERFT EFTTJOT E |
algébriques *M INFU BMPST VOEFIQPUTOH FR&/BOWT NPUJWI
RVBMJImF MVJ NBDNF EF j EJOPQFMPHJIJRVF EFT TVSGBDFT

$FUUF 1ZQPUIOTF QSIBJBORVFFDBBD¥WMBJISF FOUSF
MFT TRVBUJPOT BMHICSJR \E Tle E&@sUCME ié@ie estDdvelogpde par
TPOU EFT OPNCSFT BMHIC SbRshdieckaha\WoRgue VRrchs & tiavers
TPDJIFT E VO EFTTJO E FO&3arid de&rddFE UH NP FIDOFSBJU
BJOTJ E VO MJFO t¥8ieG® OE VOJTTBOU MB
GaloisBVY EFTTJOT E FB6-6B6U

Soumise « aux compé -F HSPVQF EFT USBOTGP|SN!|
UFODFT FO MB NB-UJC)(SFNxCSI:FFl'UIBJMHI'I'Z:(@E)BpéIEié'GalT)iSIanFM

thése est accueillie avec circenspeest noté Gal( / ). Ses éléments sont les permutations
UJPO KVTRV E TB DPOSBONBGERBNFQBSVRIFOPNCSF BMHIC
mathématicien soviétigBennadii BMHICSJRVF UPVU FO QSITFSWBC
Vladimirovich Belyien 1978 au| 60 OPNCSF BMHICSJRVF T®MUOUUYJP
NPZFO E VOF EINPOTWSRUR® ®PVUSBRSBOTGPSNI FO VOF
HSBOEF TIJNQMJDJUI| - FYFNQMF MF QMVT GPOEBNFQUB
DPNQMFYF RVJ USBGDGH 6 NFS MY QI
(BMPJT BCTPMV DPOTUJUVF MK D”
des nombres. L'élucidation de sa structure n'a toujqurs [
IUT BDDPNQMJF NBMHSI QSOT E|F E

. L A Un dessin d’enfant et deux nouveaux dessins obtenus par
Gennadii Vladimirovich Belyi transformation par certains éléments du groupe de Gglois
(1951-2001)




EXPLORATION MATHEMATIQUE

o0 B( o0« WeDde® Co(}7/0 " 2400/ T ¢T5.7"
OX— ,=Jf «,!J0—{ReGO +1Ce£IUE—ase

Lettre de Grothendieck & Jean Malgoire, 25 aolt 19

Un nombre est dilgébriquéorsqu’il est solution d’'une équation a coe cients
rationnels. 2 (solutioxtde MF OPNCSFE PS¢ x oTPMVUVMRFOEENC S
HJ G @dl&ibn de PV CJFO MFI"SBUNdOdEToEF M YPIOUIE
FYFNQMFT CJFO DPOOVT EF O Rt @csbrit aB dirbCeSSIRiYrs T
E BVDVOF IRVBUJPO BMHICSJRYV FtrendaéhBaridhkE hidres B U J
BMHICSJRVFT GPSNFOU VO DPSQT OPUI

« 1. Topos multigaloisiens »,

La Longue Marche a travers

la théorie de Gal¢i®981), p. 1
"SDIJWFT (SPUIFOEJFDL

a 6OJWFSTJUI EF .POUQFN
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"mMmO EF DPN Q SFOESF MB LeiBcejdgngdaes @sgrqﬂles du plan passant par l'origine

GPOEF EF M BDUJPO EV H
TVS MFT EFTTJOT E FOGB
QSFOE E IUVEJFS MB NBOJ

Riemann sont permutées par une telle agtioasp JUFT EV QMBO QBTTBOU

$FMMFT DJ T PSHBOJTFOU
pace qua étud@swald TeichmillerE M B
EFT BOOIFT -B UITP-SJ
trique qui en a résulté est appelée aujour
«théorie de Grothendieck-Teichmdilber

ESPACES DE MODULES
DE SURFACES DE RIEMANN

Les acteurs majeurs de cette thé

sont les espaddsqui paramétrent toutes les

FMERS Ji8P6 JFU IGPSIWBOU VO B
I'hui D

A ¥~ T\

m ~ 12

SPVQF EF (BEMPJT BCITPMV

i TR

3k

DBS

OMEITP B ROMFN EQ Wb FFSO M SESHFQ

wo@l une et une seule droite D du plan passar

t par
DHM

surfaces de RiemanBEF HFOSF H

Legenre E VOF TVSGBDF NFTVSF
en comptant son « nombre de trous ».

genre 0 genre 1 genre 2

T B | D RINQVEE ¥ OO R RQIAMEP YRV

desespaces de modules

-F HSPVQF EF (BMPJ
EPOD MFT TVSGBDFT

Surfaces de genre 0, 1, 2

30

GPSNBOU MFT DPF DJ
EFT EFTTJOT E FOGBOUT
PQOSF DF GBJTBOU TVS
M w
de lathéorie de Grothendieck-Teichmiille

Les points de ces espaces sont en corres

VF |

de Riemann. Les espacgePMSFOU V(
exemple classigue de ce que I'on nomme

T B
EF ¢
FOU
RVJ
M B

$FUUF BDUJPO HIPNIUSJRV

r

et permet conjecturalement une description
DPNQMOUF EV HSPVQF EF (B!



EXPLORATION MATHEMATIQUE

Be 7—eE«rne30is,s.. . l4e5 —¥eJ $2@( ‘s
E7 °We~ W!7'en, ¢f{e 7oei"Qt 1& ‘noCE/s
W < 6 U - : °a ( C 6 e e’2. QP]Jr&Jing Stacks, 14 mars 1983, p. 36

UN JEU DE LEGO

Les espaces sMemeurent inter
DPOOFDUIT MPSTRVF MF HFOSF H WBSJF HSEDF E VO
procédé de @écoupage en pantaloms Il
T BHJU E VOF PQISBUJPO EF TINQMJmDBUJPO QFS
NFUUBOU EF DPNQSFOESF MFT TVSGBDFT E VO HFOSF
EPOOI E M BJEF EF DFMMFT E VO HFOSF JOGISJFVS
Grothendieck emploie le termgeede Lego
-Teichmuller »et prédit que
MB DPNQSIIFOTJPO EV HSPVQF
de Galois absolu nécespite
uniquement l'étude des @s
paces Met M.

-FT TZNIUSJFT EF DF
KFV EF -FHRBrasfe SNFOU MF
de Grothendieck-Teichmil
ler ainsi nommé pdladimir
Drinfeld qui I'a introduit en
1991. De maniére surprengnte
et sans doute imprévue paur
(SPUIFOEJFDL -DF HSPVQF JO
tervient aussi ephysique
théorique

Deux découpages en pantalons d'une surface de genr

((GG:,-¢'|'<6\@GQ(°[""—,,1’:%o@”ﬁM’fédﬂ[¢-F-eJ7—¥A/i:6 $quo E &
(OFF[/“2 OMRRI [ 60 . 2+ (RPTOTGE/C=] B+
Ue-‘Q8QAH=[WBDG»C2eydp O -4} B 728" §=CWe ~
10— 7/ 25F° 6 " 4,44 Ney — [D]6 \-o EEbT [ Qo) 67! —
67—2@E |25

Pierre Cartiddn pays dont on ne connaitrait que l§@osthendieck et les motZ§)00), p. 21
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POSTFACE
%0 © ., o oo To ‘I‘o’o

« Mais je sais bien [...] que les choses qui m’intéressent ne pourront
manquer d’intéresser quelqu’'un et méme quelques-uns, que ce soit dans dix an:
ou dans cent ans peu importe au fond. C’est cela qui donne un sens a mon travail
méme si celui-ci se fait dans la solitude [...] La mathématique est une aventure
collective se poursuivant depuis des millénaires. »

"MFYBOESF (8&ultE & Banfadlés | WS JIFS Q

BFQSFOPOT &0 KBOWJFS "MFYBOESF (
i EFVY WPMVNJOFVY DBSUPOT EF OPUFT NBOV
EF QBHFT EF SIGMFYJPOT NB ENB&TRWPHOT RV
gramme $F UFYUF FTU BESFTTI BV $PNJUI /BUJPO!
d’admission au CNRS mais aussi a quelques mathématiciens qui le liront et le
GFSPOU MJSF -B EFNBOEF FTU BDDFQUIF FU (¢
$/34 KVTRV E TB SFUSBJUF FO *M TF SFUJ!
meurt en 2014. Il ne publie paRé&fbexions Mathématiques TU DF MB G J(
M IJTUPJSF

-FT JEIFT EF (SPUIFOEJFDL DJSDVMOSFOU
USBOTNJT E MB DPNNVOBYV PRlUrsiriy) LBtatd@lesJ RV F |
GVSFOU BTTJNJMIFT FU EITWFMPQQIFT EVSBOL
OPUFT NBUIINBUJRVFT BDDVNVMIFT UPVU BV I
E DFU IISJUBHF NBUIINBUJRVF 3IDFNNFOU EF
SJPEF POU SFKPJOU MFT DPMMFDUJPOT
QISJPEF EJTQPOJCMFT TVS MF TJUF XF!
M 60JWFSTJUI EF .POUQFMMJFS 2VJ MJSB EPO

00 QPVSSBJU T IUPOOFS EF M JOUISPU QP
NBOVTDSJUT PVCMJIT RVBOE CJFO NBDNF JMT T
-FT NBUIINBUJRVFT DPOUFNQPSBJOFTaEPOU M
priori QFV E GBJSF BWFD M ISVEJUJPO RVJ FTU ME
PV MF SPNBOUJTNF E VO $IBUFBVCSJBOE WPZB
OJF x "VKPVSE IVJ TVS VO TJUF XFC E | BSD
mathématiciens du monde entier enrichissent chaque jour le corpus mathé
NBUJRVF EF OPVWFBVY IMINFOUT *MT IDSJWF
travaux soient discutés et utilisés. C'était aussi I'intention de Grothendieck.
- BQQBSFOUF TPMJUVEF EV HIOJF FTU-WPVIF ¥
suivent I'aventure collective des mathématiques en lisant ses textes.
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GROTHENDIECK

-FT NJMMJFST EF QBHFT NBUIINBUJRVFT IDSJL
FOUSF TPO BSSJWIF DPNNF QSPGFTTFVS E M \
FU TPO EIQBSU QPVS MF WIJMMBHF EF -BTTFSS
tant de traces des recherches qu’il accomplit durant cette période. Nous
QSPQPTPOT BV MFDUFVS EF TVIJWSF RVFMRVF
exploration mathématique.



